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:IﬂterBerlﬁﬂ dlensenbles ﬂonvexes, Enveloppe CONvexe d'un ensenble.

& .’ ey

PBGPDSITIOH 4.- L'intersection d'une famille agglconqgg dlensembles

convexcs eght un ensemble.camv@xg‘

La proposition est &vidents & yd rbiv de . la dérf .@'.

GB&GLLAX&E,a,L’in%ars@@tiaﬂ_éﬂaﬂ eﬁ somble convexe et dﬁuﬁe varibt

lindajire 2ffins est un ensenile convexs.

S TA T Y
Sy e : . S s <5 5 < IA5P 4 2= = 1y 4 9
Rerargues.- 1) Ge ceygik sire, joint & 1a déf.1 . montre gue pour
Y23 v LT =73 fe 3 gl 4 b R Y P )
gutun e s@mb?a 4 s0l% @Jﬂ?@ﬁ@} il feut et il suffit que 1lfintersec-

tion de A et d?unc droite quelcongue D soit, ou vide, ou la Croite
i L i ’ P I SO B = e - 8 R
D entisdre, on ume demi-dreolite, oun ﬂ%u$ un segment (¢f.cor,

>

2) Soit (E ) une famille d'espaces vectoriels, E leur prod

@
w = : B i S . = £ . S o 2 T . 2w
P 1z somme dirvecte des 3, (sous-sespace vectoriel de E) ; i pour
. =
s 2 P i o~ 7 o e P 1) S & 3 o 1Y 2
shague < A, eost convexe dans E, , A = | | A, eSU convexe dans
v 2 Lot ?;,‘ (22
o
; T . T . E ;
B ] E ot par suite ANF . est convexe deng F : clest lien-
<5
-4 o
semble des (x ) tels que pour tovt ¢ , %X e A , et x, =0 saufl
‘.&,,! e & 7, o o

DEPLIITION 2.- Btant donnde ane partis gueleoncue A dfun espace vectorial

§

on appelle enveloppe convexe de A 1'intersection des ensem

bles convexes contensnt 4 (autrement d?u, le plus petit emsenble

convexe contenant A& , d'aprés la prop.4).

?ﬁﬁ?@ﬁl?ﬁ@ﬁ 5,- Llenveloppe convezxe d'une partic A de B egt ideutligue &

ot (x,) est uume

#

lienpenble des combinaisens linéaires Zi J&@Xq
. L

uelecngue de points de A, A >0 povrtout. st 2, A, =1 .

-~ g 2 oy P 2 i - § e % ";_ ST 1
gue llenveloppe convexs de A contient
T e o g S % o oYy s o
derrier &tant convexe comnme on

e L -
est paz
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Ts dimonsion de la variété linéairve affine enzendrée par un ensemble
o

convexe A l@fsqu’eile'est finie, (sutrement dit {é;g.;chap. IX), le rang
sffine de A) est sncore agpe;éé ia ﬁimension de»l"nsemble coﬁvaxe A
Si B est unec partie guelcongue de B , le rang af ine de B (10rsqu’11
est défigi) est égal & la dinension de I*enveloppe CoOnvexe ds.BA,
dtaprés léfprey.ﬁ - | '

4, etaars_c@axmmesrce@vsx@w.

On dlt qu un. ensemble C dans un espace vectoriel E sur “§% est un

ssc%aus GQQ?GQB &e gonwst x =i toute a@mu~¢?@sﬁﬁ fermée é’cT;glm” x5

0

2 B e 5 grde 3o P & A B v oy S ot
gul @Oﬂ@&@b@ sn point de O dis =um3$i de x. sat toul entiers conisnue
2 (5
dans © . Pour toutse partie A& de E , ls réunion des demi-droites
Giopicine £ Bagsant r i voints de A distinebs de . est un seeieur
L B K A SR 8 L e Dases AR _L:‘:?' &5 LJQ..»..% 2 o0e A 0I8T10CuLS = .a’,..s (=3B Aks izl LT

o :

G ] ~F 5 o gd £ S S 1 2y

conique de sommst X, , gu'on dit sngendzé psr A .

PROPUSITION 6.- Le secteur comigue C dg gommel X  ebg rendré par un

.

epngemble convexe A sst_convexs.

Par uns translation, on peut se ramener au cas o x.=0 ; C est alors

ltensemble des éléments Ax , of % parcourt & , et j& 1'ensenble des

ombres 70 .0r,si X€A ,yed ,0>0, >0 ez, G«Qag‘ﬁ ; on
ent derire +{1-p )8y = A {oxt{(1-0)y) T rz,i-m w+{1-p)8
D ir pOX By = .. {oxH{ 0;5 5 en @ enan pat{i-018 ,

: g . b’ - il e - i coata s mfi, B

b a—— = TS 63_89&53 derniere relation donne = *?wgg »%;3,;>@;

Gone on o bien 0461 , ce gul prouve que paxt{i-p}By est de la
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CORCLIAIRE 2,- S0it A un ensomble comvexe, V 1e‘seuﬂ-espaeé vectoriel

ebmg.az:éré ;gar’ A, 31 € est le seemaur conmue comrexe de sommet 0 encen-
dfé par A . ¥ est 1’eusemble des points x-y 4 g_@ 2 €C et vy E& C'
ﬁm effet, tout 'polnt de ”9' gvécm,t Z A x.— Z ﬁjy : cm 3.9 Q et

les 3;3 eontdans&, et Ji >0,  F.?O,; sl JL-'—‘ZJ%'

J = 1 2
fo= Z ﬁ' - 1@5@05&%&: 2‘ j"-X* S-Azﬁﬁi‘f x:. et Z;’“’jy;j = 5‘2:! Z 4
: : : 7 i 7

a;n: r'az.enzmni; 8 G pﬂ:c’ d_eflmi;.,cn;, é?:;m le corollawe.

o

$0i% A un ensemb I}.e convexe Q_’aelconque da;ﬁs B , et cozvsme?*cms aenz«:

. e £ . . 2 " g X
e L ~ ™o B R Bl S A e < % n G
i'pspace F=E AR , l'onsemble couvexe A,=A x 317, ot le sectaur
: , 0
,
R i P pe S - Sy £l Bh =]
engendré par A, . clest-4-dire l'ensemble des

Z s = g - i S : t - & - o B ) b S A o

(Ax,A)de F , ol X parcourt A et A liengenmble des nombres > 0 ; il

convexe engendréd par A , 5 1o sectevr conique convexs &e sormet x_ engen-

dré par A , S est evid@mrens 1tintersection de tous les S@mcw conigues

conveXxes de Sjomﬁﬁu %, contenunt A ; 8i x5 =0 , 5 est l*enoam‘b,} des combi-

g;, A% , 08 (x ,3 est zma Pamille quelconque de
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6 Ensembles convexes dans l2g espaces vectorlels topologigues.

PROPOSITION &.- Dans un espace vectoriel topolosigue E sur R, 1ladho-

rence d'un ensenrble convexe 2st un ensemble convexe,

En effet, soit A un enseable convexe ; pour tout A tel que Qefékéi

l'application (x,y) ~—>» Axt(1- A)y est continue dans BAE et applique

P
3 = >

A XA dans A , donc {ﬁawagyw5‘cha@gﬂ 24 ,prop.1) elle applicue 4 * 4

dang h, ce gui démontre la proposition.

e G2e

Le m8me raiscunnencnt montyre que l'adhérence d'un gicieur conigue

& ondu L el e 2y

intérigur de A .
ho) O b : &2 A : (g 1 ; - P4t £ T ot T ] =1
Bn effet, solt 7 un point de ce mugm@ et soit £ 1'nhomothétie de

sentre v qui transforme %, en x ; si V est un vois singpe owvert ds X,

e conticutl un woint

; 3 : el
£lz)}e & par £{z) gui lransforme

z on y trans e de v contenu dans 4 , dfon
la propositiocn.

COROLLAIRE 4.~ 5i l'ensemble comveze & contient su modps Un poiip
:337‘3”"4‘"*’7 Sy S ey :s'fr-.bﬂi a meo Tointe Aintoay P §d@ »-'“L—‘agﬁim 3 38 ens ;Eqbvi -
N GETASIAL o Bn8SniLe Oe ?U&;. COInLS ARLerneg 2oL L nLIOU8 o L °edosSiulo

i1 est clair gue toul point intérieur 8 A est point interne

% 68t point intérieur 4 A et X point internc

ol
&
)
25:

h
£
e

il
Q\i
o
=Y
et
@
=
)
o
2
o

N
@
En"

¢

s

»
M,
&

de A . il existe % >0 tel gue Yy=XtU t{x =X ) appartienne & A ; cOBUS X
est alors up point du segmend ocuvert 47 @xﬁfémitéa %, el v, 1l ecgn
point intérieur de A ﬁ'apweg la prop.9 -

COROLLAIRE 2.- 8i A st un @uo@@w?@ copvexe contenant des pointz inté-

s

liintéricur de A , 1tadhérence




AT

-
7
g

B = ARy mmww N 8
e 4 . o e R
< £ 2 \pp ol O
. et Uy o s & ey fg a2
@ aed B0 ot ol S ) D oty 0o
~ ®. 0 (355 g ol o« W .
, B s w0 D Q 4 e : of W,
n o pi e ] o] i o £ o et d ol e
W @ .0 Sl o 0 i & S
L Re A : GM 0 P « g s Pl
LRyt e ; &4 ) 2 R B Gt ©
S ey el e ® g e o O B e B T e gl &
- oo o Qo & ) ) Dol O o e}
ooy © e g Rl o o S ELL e e )
e 0 A4 4D - e 2 <0 : #4D @i b pe £ £ Qi
ot & B & O ® o 1 m & o) DN S 0
i #o.w 2 W ; m [ 30 mﬂ.% : e 5 msw . sum.m ) qmw el :taw o % WM : a% &
) , ) : 2 ol o) sl oo e 3 : .
2 oa . @ s an Al Gl @ 0 By 88
Wikt O I O : g« st o ® e V. g @ ©
g1 : “ o PP B W0 £ G D o L el Sl
Do 0 Oy O Gl Gt bt : & =y
* By S8 B O @y = V3] VTR s e~ 9] = Loem o) [
B R D 42 M a = wdl O wl TS T o T e
IS SR T e ol el LI e ) @ o O
1] @D HU 8] 0 g £ 2 5D am Sl w4 D ) s
Mot O - - e 8 8 - o e Boe @ 8 g e N
PR e b ] ey > Bk |l e el D e £
D ©F O 42 Bo e aRes Smnla Ry o 42
i m 4 0 B Bl s o Qo o Ng L i @) )
o s @ B o adl e ] = 0 S = e & Yy
e e i il b G el e e oo o @
il o ERR S oY) &) & Pa i weah 4 o
0 b D SPE e ol @ oal e oo @ 42 5
D & PG - = A e L@ ad N ) @ B @ m
e i ) N S 3 & RVH &3 &3 wd [ 3 ?%/J ) 2 @ R
Lty ] o= ® ey 5 b [ & ! D ,FW. 9 o & . e * oﬁw
¥4 Q 3 e &0 U@ e ) - wd & (5
49 o 6 S ) & Ml W G ey o 4
0 S MO = 23 B o oo o R el
& D L B e & ] iy s o B 0 63 DY oy &
@ g0 £ it} S D NP A8 @0 8 =0
cl L St &) e sl B SR T R e s
Y el @ e Ry b - i} : ey O % SR
bS] Wb @ , = ) foed O s 3 5 &0
o 4D e e 4 L ) . < 200% @ =h e o)
PR e &g . o ool Ao . 9 DEVN S £ O w0
S S o) e of B oliim e S B
Lo & & b 0 o) D &1 £ Y L) N ¥ [ad ) () i) ]
sE G e e o ol 0 Q 0 O N e &6 v BB
S g e ) W o= ol K e s = s
el 4 o @0 nm o] S O = MK e s e
© o G o o o G O Bgp o @® o) S0 - o (G (3]
20 = o B8 W i oy : s ORI et oy @ O - 43 a3
54 : ey oS g ) &l T : B e e 8y O
2o @ D9 P 4P T B B Q0. ] 0N e
G DN eER e el Gafle dull e )] E S e e O -0 e W
0 ¥ g ¢ 2 © e e @ e 8 o T 8o |
BRI s P o Sl e il e e Qe Ry ey
ol o Qo o il o7 £y e = w% Tty @ =
e 2 000 e O i oy B B S oo BN O O il
Ead =] s e ol o R S T 8 oot (e
o a D : m iR @m0 @ o m e
S e W Al R e s 4+ e o ﬂ.w M ) mm &4
G wed ] WL O w - 4o o et 2 s =) 3 =
o o 5 om 9 p W& el o =L e B e
Ly m Ry e i s g el Ba o 0
Sy s T Rl e ks vww 50 o e B \ppgu O @
M e a6 » o9 8 ol = L G FININ D & o o
&= b : & ; O o -l ofed ookl B VO e ) @ e S %
2 4 0 W Of i & D s wm o o o4 f N, |
! N




oy 8w o 4
.ﬁv_ ﬂw Hso Wuw mﬂw
N S (o) 3 e @ a3
o 2y o m & \
6o Mo® @ a0
(] a3 0w 0. (& ) 4 42
4D 4 @ e i q, 0 e} )
2 g D < 2 D o < &
S e O S a@ R () 8 &
& @ Q @M& 223 ) O )
(3 SN N (o] s 9 49 0 ed SRR
Gd - Ea Lol Sliiim D 0
o, 0 . o » el o
D m QO wm R i 0y & o
s el =l Gl ) ) -
= e = el 0 o o @
O B . O 2 4 - Y o
R o~ 4 405 e N # ~ O
* 8 ) o=} o e g e N <+ o &
CF = e m L W D @ &g =) O} ot
Q G4 - = ot & Hem o o
‘ 0 G OF 4 ® L el o
mm 8 e 0 o M b e : e
e e ) .,mw : @ m ¢ B o = @
: &4 @ v [N L)) {
(5 ] mﬁ () . oSt om o By . 8
N0 @ b o QO G e © ,
) X oo gl Q3 2 N \ B E
@ B 0] of o« 0 K L0 gn
' AOoS) /B o . el e sl e T 3 e} Q @
. | Qb Q e 3

A = 3 = 9] = o 4y fodont g e e S

0 AR S ) B < o e Qg @ TH L 28

® or=} & ..u C e .mv 3 163 i) P = méw @0 = ..T

b4 MIo O ﬂw ey v W S R 0 i b B 4 Baoewd O @

O . (288 Tl e X R | Qe el o /\ St ot ) A

Bl £~ 0 &M mi ol R G Gt o !

=f T B O e - X o {

o ol @ ooy g e a5 e e e

R B P AD e gl - S 2
i @ e ¢ Cam. o el e @

n £ c nﬂw m..g 8 %um nmw 2 a ot “-}u sl
9 0 & <] et £ o st i
e o = o 0 0 « : ey sl o e s

CuE e O e R e o o 0 o= W §9 5
: Qom0 g e 0 W 42 e ww o™ £y 2
e g0 B b G o e e Q
<O O 4 L = e [ @O ) 9 ¥ -y o .
e e D@ e () 1 = L) 5 ® ¢ 0y =

. gl o © gl o i 8 @i o o o

OGN el Il i S 3ol 1 oD Qg s © =

a\ o3 m (] : w4 @ o o &y o = =

‘s 9 Q. G 2 @ 4 , e I B0 o =4 0!
S el Aoy el g €3 2 W ¢ &
El ok ast M < »f g & e @ -
- 83 LS s D & @ oy, N D £q D
ek e () S OE (ol Q e =] S R v C Gy e 4 &
ST Of G o4 : =t <
= & Q2 133 5 28 49f @ m e o
Q D o e La b 3 . =
] S G a2 e o 3 e R i ()
e Qe e P B o o
| O S QF o408 @ 42 “
gleey B0 s ) - o 8 85 8\ W
e ot 0 G o (4F 3] G i h
Fieg 4 oy % e BT o . £ g & w epeh
MO e Ry Gy e Gy 4 @ . -
B O D ied e 4 ] oo s B2 s
= 5 oo @ , L 0= g @ o8 N
3 @ Koo = @ * o Q O =
= gl D e e O L 0 MR O =

i
|




S : : - NIR Oy M
~ &Y -
paramétrigue de D , il revient au mdme de dire que t —» £(atbt) est
une fonction convexe {resp. strictement c&nvexe)’de la variable réelle t
dans l*i?xtez*vallﬁe I de K qui correspond 4 D NE dans ia représentation
parandtrique considérée. La gluparﬁ des propriétés dss fonctioﬂs-convexes
dans une partie convexe A d'un espace vectoriel queleonqﬁe sur R sont

ainsi ramenées aux‘prgpriétés des fonctions convexes dfune variable

réelle, étudiées dans Fomct. ver. réelle, chap.I, §4 .

e
i3

&
16
8
=
o
E""“
&
o
g@;
fdo
o
=3

r, pour que f s0it convexe dans A , 11 faut ot il suffit

gue ltensemble des points de E X R

15 & A 3 RSN Sy : 5 & L E s i 4 " 3 5y ey (RN S A
ment av-dessus) du graphe G d2 £ |, soit convexs. 0 s la prop.]

AT AT CR I TTT M A 2 4 i e N e . 7 S e B e S A Y
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Sl 01 oot le secteur conmique convexe de sommet 0 engendré par & , C@

privé de son sommet est 1l'intersection de C et du demi-espace ouvert i
770 ; il est clair en effot que c, C;(C M) U%O; et o'autre part,
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Considérons done une fonction p peglitive,
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ot £ est majorde dans V ; la prop. 2 (appliquée & C=E) montre donec gue

£ est ccmcxnve au pc&nb X,

n

Hemargue.- Soit A un ensemble convexe et campaet dans RE ot
coit H sa projection sur ﬁ%zxﬁ (1dent ié 3 la ve riété coordonnée
_fgfiﬁ 3 H'est'an'ensémb le convexe compact dans ?{n =1 Fsar~:out

-point u€H , l'ensembls ﬁes malﬂts (u,z) e pr@gectloa u qui appar

ot
Eq,!e
O
E
dad
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ent & A sst un 3ewmemt _wfmé ; soient Lﬁ{v} et wgib) les pro-

Ay
SR
S o,

2 5. Variétss d'appul d'un ensemble comvexe.
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{resp. gtrictenent d’un néme cotd) de H gi A est CQntgga'@ang 1%un des
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o ?anO“tWQ‘ﬁ :
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Il ﬂufflt de démontrer gu’il existe un hjwe?pl@n H contensnt ¥ et

ne renconbtront pas A ; nous ¢ s donney deuy &ézansﬁramwoﬁs de ce
chéore&@,

10?§n@e¢onszzuﬁwon. HNous démontrerons bewa ¢e tae@“oMe dens le casg

€

d
particuliar oh B est de dimersion 2 ; il ﬂfv a de denonStfaﬁ?nm & faire

gue lorsgue V est féd%ié 8 un point gu'on paus @L@E@%@?‘Pﬁ?@.lgsmmjiﬁw.

lh
;‘(—\

Soit € le complémentaire de € par rap "rt aﬁ secteBr conigue convexse de
sommet O engendré par A ; C est réunion des A, o&" k>0 , et coume

A est ouvert dans B par hypothdse (éa,prﬂp‘a);‘il en est de méme de § .

Il suffit de prowver qufil existe vn xeE , non nul et tel gue la droite

fronbicre x de € uar zanpaz% &G : on ﬁgﬁ@ x£0 et x€C , puisgue C
est ouvert dang G ;'ﬁ autf@ ?&fu9 8i @n svait -x&C ; O serait
interne de C (&1,prop.-9), ce gui est absurds.

Passons maintenant au cas général ol E est guelconque ; nous pouvons

5 v ‘ i 7 i . e - 7 - s 73 o i
toujours supposer gue O =pparbient & ¥ . Soit YL lienserble des mous-

@épa@@ﬁ vectoriels contenant V et ne rencontrant pas A ; ordonnons (i6
par inclusion. La réunion des sons-espaces Vectorisls appartenant &

une partie totalement ordomnée de Y est encore un sous
5

‘ e i Ay e e L G iy
ne rencontrant pas A , dond ayyafz;@ t 3 §7, ; autreient
. iy L Crx . as o L1 3 CF o i b
inductif (Eps. R, 36,n°9) ; dieprés le th. de Zorn {Ens.
/s - ., i 5 .-, 4 oy
48C posstde donc un élément ma K&mai'

il nous reste & prouver que B est un hyperplan.
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Exenple.- Dans llespace ’Fiﬂ'; en tout point x de la sphdre
suclidienns g_%n‘_,% . },*hyperplan pa;s-san’t par ce point et orthogo-
nal au vecteur x : c’ea@~a~ézre i'hyperplan d?équatzoﬂ gggjbf > =1

est un hyperplan dfsppui de 1a boule unité B, , pu?squa

. <xjix>.'::_1 3@'&; que, pour g <1, on a <y x> <)y ég ix)i =

=19l < 1.

On notera que s'il existe vne droits B passant par a et telle que DNa

nne wh segment ouyert suguel appa *“”ient a . D est ;z(,c: 2588
Mo Y 15 5

13 H , sans quol il y aursit des points de & dans @hwmfa des éemi-

¢ de M , pour toub 5?5&:“2 , ou bien. y=% , ou bien la droite D

intern :

pagsant par z et y est telle qus B f"“’i.é%. @a}z:‘i:xema un segment ouvert
auguel appartient x Elﬁfﬁ‘:u -de prouver gque l'emnsenmble F “dzs points
veh 4éfini T

tout point d

aue pour

+(1- A )=




i

 Hous dirons que l'ensenmble T, est la facette de A an point x § 8i x

est point interne de A , on a évidemment F_=A ; la notion de facette n'a

donec d*intérét que si x n'edt pas point interns de A -,

2.

st vn secteur cenéwun cony e de sommet x, , la Pacetle de tout

PROPOSITION 2.? Sa_v ost lg variété iinéaire affine engond rée par la

o P % - - - By e &
facette F. d?w %@w& Xe A  ona P = Y(i4 |

EaAef“et, comme x est point intermes de F_ , V est llensemble des droit
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el
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el
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e
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{..!
B
(.«%-
0
=
¢
s
o)
fta
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‘:v’%
gv.l b
il
Q
ok
U’J
[}
(4]
M
o"""\
ot
s
o
o
n
o
=
)

o
gy} si Fwﬁgz}} ; la propositiocn résulte done - @éfl tiomde F_ .

= b4

dimension de A gu point % . Les points x pour lssguels Fw szgﬁ- (autre-
ment dit, tels gue A soitl de dimeunsion 0 sn ces points) sont sncore
appelés les mets ou points extrémeux de A : ils sont carachérisés
gar le fait qu'sucune droite passant par % ns contlent d€ segment ouvey
r@ﬂﬁcau dans A et avguel appsrbiepnne z .

Dlaprés la définition de F_ , on velt que si X ntest pas point
internc de A , et gi A posséde des pointg internes, tout hypsrplan

diappul de A smi.eem@iea% % contient 1z facetlie ¥ . Généraliﬁantg

F_ est contenue dgng V . Liespace % st évidenment une variété dfappui.

gia; ;Q ii, . - . ;
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point x d'un ensemble convexe A , l'intersec-

t clair gue V est contenue dans toute vax

de A , ou encore gue, pour tout point
g.4) 80

Tout
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e

®
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e
En effet, i1l e

& dfappu
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&

59,

=
H
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£

ppui contenant x ; tout revient

dta
7aridé

tion des variétés d'appui de A contenant x est la v
e
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2. Prolonsement des formes lipéaires.
THEORHEIE 2 (Hehn-Banach).- Scit » pne fonction convexe, pgsz.t:x.ve ot

positivenent lmxmge’-mgE déf:mie dans pn espace vectoriel B gur | .

Solt G un _sous-espace vectoriel de E , et £ une Forme linéaire définie

dang G et telle gue f£(x) < z(x) en tout poin% de G . Il existe alors

une forre linfaire T d‘.éfinie dans E , prolonceant £ , et telle que

T(x) € p(x) en_tout point de E . |

On peut sﬁpzmsa:é qﬁ.e f nlest pas ideatiquémem; nulle, sans guoi
le théoréme est trivial. Soit V la variété lindaire définie dans G
par la relation £(x)=1 (hyrerplan dens G} ; on o pix) 21 en tout |

point de V ; autrement dit, V ne rencontre pas l'ensemble convexe £

fusto

ndicatevr de p (8 2 aga‘%. Gcmme tout point de A est interne, le th.]

monbre guiil existe un hyperplan H dans B contenant V et tel que A =0it

strictement d'un méme cotd de H . Scit F la forme linésire

e
“J
£h win

dé:
dang I et telle que 'i'f(x};’i dans H ; comme dans G , V est un hyperpla

sv.:fflequul les reatrictions 60 ? ot de £ sont égales, on a T(x)=rf( *';
dans G ; enfin, comme O sppartient au demi—espace ouvert £{x) <1

ce demi-espace conblent 4 , et par suite la relation F(x)=1 entrsine

p(xz) > 1 . En vertu du l'homogénéité de F et de p , on 2 done

F(x) < p(z) en tout point o F(x) >0 ; et comme aux autres points

de E on a F(x) <0 € p(x) s le théoréme est admontiré.
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