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THEOREME GENERAL CONCERNANT L’ INTEGRATION DEFINIE;

Par M. Groncz BOOLE (& Lincown ).

Soit R une fonction rationnelle de x, telle que les racines de
Péquation

x—R=y

soient réelles pour toutes les valeurs de v qui ne font pas évanouir la
fonction f'(v); on a universellement

O S s —m =" @y,

quelle que soit la forme de la fonction J (o).
De la on déduit facilement

(2) ]_‘: dxf(x - xji)‘ - xﬁ),'”— Iﬁl") er: dvf(v:,

pourvu que les valeurs des constantes a,, a,,..., a, soient réelles et
positives; celles des constantes },, },,..., A, réelles.

On peut se servir de ce théoréme général pour trois applications
différentes.

Prewmierement, pour Pévaluation des intégrales. Voici un exemple :
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pourvu que n soit pair; d’ou résulte, en supposant n = 2. la
formule connue

at 1
a0 —(x’—{——:-) 1 = —2a
f dre Ti=_gn%e .
[5}

2

Deuxiemement, pour exprimer les sommes des intégrales transcen-
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dantes. En supposant que f(v) s’évanouisse dans I'équation (1) quand
ona v >qouv < p, onobtient ‘

(" dc flac—R) + P’q’dxf(.r—R)... +fqndxf(_x-R):fqdvf(V)’

v, pn
Pis Pases P €t Gy Gaseces Ga étant respectivement les racines des
équations

.I‘—R:p, x—R:q,

et les racines de I'équation
x—R=v

Stant toutes réelles pour toutes les valeurs de ¢ qui se trouvent entre

les limites p et q.
Troisiemement, le théoréme s’applique a la réduction des intégrales
définies multiples. Au point de vue de cette application, je I'ai com-

munigué a M. Cayley des 1846.




